
Sem. 2          
 
 
Zestaw 5. 
 
 
1. Obliczyć  pochodne cząstkowe funkcji: 

a) 100432 223 ++++= xxyyxxz ;   b) )2sin( yxxz += ;   c) )2cos(2 yxyz −= ; 
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2. Obliczyć: 
a) )1,0(xxf ,    jeżeli yxxyxf 23 2),( −= ; 

b) )0,1(yxf ,    jeżeli 
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c) )0,0(xyf ,    jeżeli xyeyyxyxf 223),( += ; 

d) ),1( πyyf ,    jeżeli yxyxyxyxf 2cos52),( 323 +−= . 

 
3. Sprawdzić  równości: 

a)  1=
∂
∂+

∂
∂

y

z

x

z
,   jeżeli   )ln( yx eez += ; 

b) 02 =
∂
∂+

∂
∂

y

z
y

x

z
x ,   jeżeli   

2y

x

ez = , 

c) 0
2

2

2

2

2

2

=
∂
∂+

∂
∂+

∂
∂

z

u

y

u

x

u
, jeżeli  

222

1
),,(

zyx
zyxu

++
= . 

4. Obliczyć różniczkę zupełną funkcji: 
a) 32),( yxyxf = ;    b) xyyxf ln),( = ;    c) xyyxf =),( ;  d) 222),,( zyxzyxf ++= . 
 

5. Obliczyć  gradient  funkcji: 
a) yxyxf 2),( = ,  w punkcie  )1,1(P ; 

b) 
x

y
yxf ln),( = ,  w punkcie  )1,1(P ; 

c) yxyxf sin),( = ,  w punkcie  )0,2(P . 
 
6. Zbadać  ekstrema funkcji: 

a) 1232),( 22 +−−++= yxyxyxyxf ; 

b) 542),( 22 −+−+−= yxyxyxyxf ; 

c) 2918396),( 23 +−−−+= yxxyyxyxf ; 

d) )4(3),( 2 yxyxyxf +−= . 
       
 


