
Sem. 3       
 

Zestaw 1 
 
1. Obliczyć całkę podwójną funkcji f x y( , )  w prostokącie P : 
 

    a)  f
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,    P x y: , ;1 3 1 3≤ ≤ ≤ ≤   b) f x yx= −2 2 ,    P x y: , ;1 2 0 1≤ ≤ ≤ ≤  
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    e) φφ 22 sin),( rrf = ,   ;20,0: πφ ≤≤≤≤ arP  

      

    f) ),(),( yxFyxf xy′′= ,  ;,: BybAxaP ≤≤≤≤  

 

2. Rozstawić granice całkowania w całce podwójnej   ∫∫
Ω

dxdyyxf ),(  ,  gdzie 

     
   a) Ω  jest trójkąt o wierzchołkach  )1,1(),0,1(),0,0( BAO ; 

   b) Ω  jest trójkąt o wierzchołkach  )1,2(),1,2(),0,0( BAO − ; 

   c) Ω  jest trapez o wierzchołkach  )1,0(),2,1(),0,1(),0,0( CBAO ; 

   d) Ω  jest koło  122 ≤+ yx ; 

   e) Ω  jest koło  yyx ≤+ 22 ; 

   f) Ω  jest obszar ograniczony liniami  1,2 == yxy . 

 
3. Zmienić porządek  całkowania w całkach: 
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4.  Obliczyć całki 
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D

dxdy
y

x
2

2

 w  D x y x xy: , , ;= = =2 1   

    b) ∫∫
D

ydxdyx2  w  D x y
x

y x: , , ;= = − = −0 1
2

2  

    c)∫∫ +
D

dxdyyx )2(  w  D x y x y: , , ;= = + =0 0 3   

   d) ∫∫ +
D

dxdyyx )( 22  w  D y
x

y x x: , , ;= = =
2

4  

    e)∫∫
D

y

x

dxdye   w   D x y x y: , , .= = =2 0 1 

 


